Zadania 3. série zimnej ¢asti KMS 2002/2003
Kategoria ALFA

Uloha ¢&.1: Ukéazte, ze ak a a b st také realne &isla, ze a > 0, b > 0, tak plati aj nerovnost:

ﬁ+b3<(a+m3
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Zistite navyse vSetky redlne ¢isla @ > 0 a b > 0, pre ktoré v tejto nerovnosti nastéava rovnost.
Uloha ¢&.2: Néjdite vSetky prirodzené ¢isla a, b, ¢, ktoré spliiaji rovnicu:
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a=b atb i sskladnom tvare.
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Uloha ¢&.3: Dokézte, ze ak je zlomok 7 v zdkladnom tvare, tak potom st aj zlomky
Uloha ¢&.4: Zlozeny zlomok 3% si ¢lovek moze lahko pomylit s ndsobenim 3 - % Zistite, pre ktoré a, b, c plati, ze
zlozeny zlomok a% predstavuje to isté ¢islo ako siiéin a - %.

(V zlozenom zlomku a% plati iba b > 0, ¢ > 0. Nemusi platit, Ze ¢éisla b, ¢ s nestdelitelné alebo, Ze b < c).

Uloha ¢&.5: Existuje celé ¢isla a také, Ze viraz % + %3 + % nie je celym cislom? Svoje tvrdenie zdovodnite.

Uloha ¢&.6: Najdite vietky prirodzené &isla a, b a n také, ze plati:
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Uloha ¢&.7: Néajdite najmensie prirodzené &islo n také, ze kazdy zo zlomkov
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je v zékladnom tvare (neda sa skratit).

Kategoria BETA
Ulohy ¢. 5, 6, 7 st rovnaké ako v kategérii ALFA.

Uloha ¢&.8: Néajdite vSetky realne ¢isla x, ktoré splhaja rovnicu
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kde [z] je celd ¢ast z x, t.]. celé ¢islo a, pre ktoré plati a < z < a+1 a {z} je desatinna Cast ¢isla z, t.j. {z} = z—[z].
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Uloha &.9: Nech a, b, ¢, d st navzajom rozne realne ¢isla, ktoré splhaja 7+ % + 5+ % = 4 a ac = bd. Zistite
maximéalnu mozni hodnotu vyrazu
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Uloha ¢.10: Nech m a n st dve nestdelitelné prirodzené &isla. Dokazte, ze ak m + n — 2 zlomkov
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zakreslime na ¢iselnt os, tak v kazdom z intervalov (1,2), (2,3), ..., (m+n—2,m+n— 1) bude lezat prave jeden

z tychto zlomkov.

Uloha ¢.11: Na tabuli st napisané &sla 10012, 10022, ..., 20012. V kazdom kroku je dovolené z tabule zotrief tri
¢isla a < b < c a namiesto nich napisat jedno ¢islo §. Dokazte, Ze ak na tabuli zostane uz iba jedno ¢islo, tak bude
mensie ako 2002.
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