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Zadania 2. série letnej casti KMS 2012/2013
Kategoria ALFA

Uloha ¢&.1:
Marek nakreslil n-uholnik, ktory sa d4 jednou priamkou rozdelit na osem mensich utvarov. Aké najmensie mohlo
byt n? Nezabudnite zdovodnit, Ze pre mensie n sa to ned4 rozdelit.

Uloha ¢&.2:
Trojuholnik ABC mé strany s dlzkami a, b, c. Ozna¢me polovicu obvodu tohto trojuholnika ako s. Dokazte nerovnost

2¢/(s=b)(s—¢) <a.

Uloha ¢&. 3:
Body P a @ lezia na najdlhsej strane AB trojuholnika ABC' tak, ze |AQ| = |AC| a |BP| = |BC|. Dokézte, Ze
stred kruznice opisanej trojuholniku C PQ je stredom kruZnice vpisanej trojuholniku ABC.

Uloha ¢&. 4:

Betka napiekla kola¢ v tvare rovnostranného kriza (ako na obrazku). Andrej jej povedal, Ze ho dokéze rozrezat
dvomi rovnymi rezmi a rozrezané kusky presunif tak, Ze kold¢ dostane tvar Stvorca. Betka nevie ako to spravit.
Poradte jej.

Uloha &. 5:

Do ,dvojrozmernej studne“ s vodorovnym dnom a zvislymi stenami vzdialenymi od seba 3 metre sme hodili dve
rovné palice dlzok 4 a 5 metrov, ktoré sa ustélili v pozicii zaznacenej na obrazku. Ako vysoko od dna lezi bod,
v ktorom sa tieto palice ,pretinaju“?

Uloha ¢&. 6:
Je mozné niekolkymi priamkami rozdelit konvexny sedemnéstuholnik na Strnast trojuholnikov?

Uloha &.7:

Méame dany trojuholnik ABC. Body M a N lezia postupne na osiach uhlov pri vrcholoch C' a B, pri¢om plati
|<SBMC| = |q4BNC| =90°. Dokézte, ze priamka M N pretina strany AB a AC' v bodoch dotyku vpisanej kruznice
trojuhonika ABC.

Kategoria BETA
Ulohy ¢islo 5, 6, 7 st rovnaké ako v kategérii ALFA.

Uloha ¢&. 8:

Bod O je stred kruZnice opisanej ostrouhlému trojuholniku ABC'. KruZnica k opisana trojuholniku BCO pretina
priamky AB, AC postupne v bodoch D, E (r6znych od B,C). Usecka OG je priemerom kruznice k. Dokézte, ze
ADGE je rovnobeznik.
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Uloha ¢&.9:

Kruznice k; a ko sa pretinaja v bodoch X, Y. Kruznica k sa zvnitra dotyka kruznic k1, k2 postupne v bodoch P, Q.
Usecka XY pretina k v bodoch M, N. Polpriamky PM a PN pretinaja k; postupne v bodoch A a D, polpriamky
QM a QN pretinajt ky postupne v bodoch B a C. Dokézte, ze |AB| = |CD|.

Uloha ¢.10:

Maéame dané styri body A, B, C, D. Lubovolné dve kruZnice také, Ze jedna prechddza bodmi A, B a druhd prechidza
bodmi C, D, sa pretinaju. Ak sa tieto kruZnice pretinaju prave v dvoch bodoch, oznaéime tieto body E a F.
Dokazte, ze existuje bod G taky, aby pre vSetky mozné dvojice bodov F a F' lezia body E, F, G na priamke.

Uloha ¢&.11:

Mame dantt priamku p a na nej tri body T, U, V. Najdite mnozinu vSetkych moznych stredov vpisanej kruznice
trojuholnika ABC takého, ze body A, B lezia na priamke p a body T,U,V s postupne priesecniky priamky p
s faznicou, vyskou a osou uhla trojuholnika ABC.

Odportcand literatiira

Nielen za¢inajticim riesitelom odporucame prestudovat si nasledujtce knihy o rieSeni matematickych problémov:
Hecht, T. — Sklenarikova, Z.: Metddy riesenia matematickych tloh

Larson, L. C.: Metddy rieSenia matematickych problémov. ALFA, Bratislava, 1990.

Zoznam dalSej odporicanej literatiry (aj pre pokrocilych riesitelov), ¢ informécie o jej zapozi¢ani z nasej kniznice
najdete na internete na adrese kms.sk/kniznica.

Speciélne k tejto sérii vaAm odportidame preéitat si aj text o pocitani uhlov, ktorj najdete na adrese
http://kms.sk/ mazo/matematika/pocitanieUhlov.pdf.

Férum o prikladoch

Pre nedockavcov funguje na stranke KMS diskusné férum o prikladoch z KMS. Nédjdete ho na adrese kms . sk/forum
a moZete na nom hned po termine danej série zacat diskutovat o vasom najobltibenejSom alebo najmenej oblibenom
priklade, pripadne zverejnit svoje rieSenie pre ostatnych riesitelov.

Kategéria ALFA, BETA: Termin odoslania rieseni je 3. april 2013 (pre zahranicie 3. april 2013).

Nasa adresa: KMS, OATC KAGDM, FMFI UK, Mlynské dolina, 842 48 Bratislava. kms . sk
Projekt ¢. LPP-0103-09 je rieseny s finanénou podporou Agentiry na podporu vyskumu a vyvoja.



