Uloha 1. Kolko roznych (nepodobnych) trojuholnikov s celo¢iselnymi stranami ma obvod 7? Ktoré st to?

Uloha 2. V Ruazovom kralovstve sa plati mincami s hodnotami 3 a 7. Uréte najvyssiu sumu, ktora sa
nedd pomocou tychto minci zaplatit bez vyddvania. (Napriklad 6 sa da zaplatit pomocou dvoch minci s
hodnotou 3, ale 1 alebo 2 sa zaplatif nedaj.)

Uloha 3. V cukréarni predavaja krémese, vencéeky a puncové rezy. Kolkymi sposobmi si vieme kitpit prave
6 kolacov, ak chceme z kazdého druhu aspon jeden kus, ale najviac dva venceky?

Uloha 4. Mame pit éervenych kariet s &islami 1,2, 3,4, 5 a §tyri modré karty s ¢islami 3,4, 5, 6. Podarilo
sa nam ich vSetky zoradit do jedného radu tak, Ze sa farby striedali a kazdé ¢islo na modrej karte bolo
delitelné ¢islami na susediacich kartickach. Skuste to aj vy.

Uloha 5. Do $tvorca s obsahom S; vpiSeme kruznicu k. Tejto kruznici vpiSeme rovnostranny trojuholnik,
ktorého obsah ozna¢ime Sy. Uréte Sp/Ss.

Uloha 6. Najdite vSetky redlne &isla x také, Ze rovnica 8xy — 12y + 2z — 3 = 0 plati pre kazdé y.

Uloha 7. Stvorcu ABCD so stranou dlzky 1 cm pripiSeme zvonku rovnostranné trojuholniky ABK,
BCL, CDM a DAN. Néajdite obsah $tvoruholnika K LM N.

Uloha 8. Najdite najvicsi nasobok ¢isla 8, v ktorého desiatkovom zapise st kazdé dve cifry rozne.

Uloha 9. Pri ceste stoja dva stlpy vysoké 4 a 6 metrov. PridfZajt ich dve lana, ktoré vedi z vrcholu
jedného stipu ku spodku druhého. V akej vyske sa tieto lana pretinaju? (Predpokladame, ze st dobre
napnuté.)

Uloha 10. Néjdite ciferny stcet &sla 25%4 - 3225,

Uloha 11. Skrecok, Mi$a¢ a Ondra¢ vyhrali hromadu cukrikov, ktort si majt rozdelif v pomere 1: 2 : 3.
Po cenu si vSak kazdy prisiel inokedy a kazdy si myslel, ze je tam ako prvy. Tak si teda kazdy z nich zobral
¢ast, ktora mu podla pomeru prislichala. Aké ¢ast cukrikov tam ostala?

Uloha 12. Katka a Dada si chvile v Nérsku kratili rozpravanim o vSetkom moznom. Ked uz im dosli
napady, zacala Katka vymentvat vSetky dvojprvkové podmnoZiny mnoziny {1,2,...,10}. Dada si zakaz-
dym napisala mensie z danych dvoch ¢isel, ktoré povedala Katka. Ked Katka skoncila, Dada séitala vSetky
isla, ktoré mala napisané. Kolko jej vyslo?

Uloha 13. Rovnica 22 + ax + b = 0 m4 riesenia a, b. N4jdite vietky také dvojice a, b.



Uloha 14. Stcet niekolkych (teda najmenej dvoch) po sebe idiicich prirodzenych éisel, z ktorych najvicsie

sexce

Uloha 15. Ajka s Bebem sa vo vlaku nudili a tak sa zacali hrat. Na zaciatku dali na kopu n zapaliek.
Zacina Ajka, potom sa v fahoch striedaji. V jednom tahu moze hra¢ bud pridat jednu alebo odobraf tri
zapalky (maja dost velkt zdsobu zapaliek). Kto zoberie posledné zapalku, teda po koho tahu na kope ni¢
neostane, zvitazi. Pre ktoré n moze Ajka vzdy vyhraf nezavisle na tahoch Bebeho?

Uloha 16. Z obdlznikového kusu papiera Janko odstrihol jeden roh, ¢im dostal skvely patuholnik a tzasny
trojuholnik. Zistil, Ze strany jeho patuholnika maju dizky 10, 17, 18, 24 a 39 v nejakom poradi. Viete zistit,
aké boli pdvodné rozmery papiera? Aké strany mal odstrihnuty trojuholnik?

Uloha 17. Zabiak Ondra¢ vie presko¢it len celoéiselné vzdialenosti. Raz skakal po tisecke AB dlhej 8% mm
z bodu A do bodu B. Najprv sko¢il polovicu vzdialenosti, ktord mu ostavala do bodu B. Dalsim skokom
sko¢il polovicu dlzky tohto skoku smerom naspif. Potom pokracoval ako na zaciatku, najprv polovicu
vzdialenosti k bodu B a potom polovicu dlzky tohto skoku naspif. Kolko skokov urobil, kym musel
zastat, lebo by musel sko¢it o necelo¢iselnti vzdialenost (vyjadrent v milimetroch)?

Uloha 18. N4jdite najmensie prirodzené &islo zac¢inajtce ¢islicou 6, ktoré sa po odobrani tejto prvej &islice
zmen$i na dvadsatpitinu?

Uloha 19. Pre kolko prirodzenych ¢isel k plati nsn(6°, 8%, k) = 12127
nsn(a, b, ¢) zna¢i najmensi spoloény nasobok éisel a, b, c.

Uloha 20. Zjednoduste vyraz

§/1-2~4+2~4~8+~-~+n-2n~4n
1-3-942-6-184+---+n-3n-9n

Uloha 21. Pre prirodzené ¢sla a, b, ¢ plati abc = 78 a a® + b2 4 ¢? = 206. Zistite a + b + c.

Uloha 22. Skrecok si vybral pif ¢isel spomedzi 1,2, 3,4, 5,6, 7 a povedal Katke ich sté¢in. Katka sa snazila
zistit, &i je ich stiGet parny alebo neparny. Po chvili usidila, Ze sa to zistit ned4. Aké ¢islo povedal Skredok
Katke?

Uloha 23. Zuska ma na internate tajne ukryté tri skrinky, v kazdej dve zasuvky a v kazdej zasuvke jeden
drahokam. V jednej skrini st dva rubiny, v druhej jeden rubin a jeden smaragd a v poslednej dva smaragdy.
Nahodne sme zvolili skrinku a v nej zadsuvku. Ak sme v nej nasli rubin, s akou pravdepodobnostou bude
rubin aj v druhej zasuvke?

Uloha 24. Kolko existuje §tvorcifernych ¢isel abed takych, ze 0 < a < b < c < d < 9?



Uloha 25. V rovnoramennom lichobezniku majt zédkladne dizky 18 cm a 8 cm. Navyse viete, Ze lichobez-
niku sa d4 vpisat kruznica. Zistite polomer tejto kruznice.

Uloha 26. N4jdite najvi¢siu podmnozinu mnoziny {1,2,...,100} takd, ze kazdé dva jej prvky st nesi-
delitelné.

Uloha 27. Néjdite vsetky prirodzené ¢isla n také, ze &islo 6n je delitelné ¢islom 6 + n.

Uloha 28. Majme kruznicu k so stredom S a polomerom 1. Nech bod P je taky, ze |PS| = 3. Tymto
bodom vedme doty¢nice ku kruznici k, ktoré sa jej dotknt v bodoch A a B. Dalej zvolme fubovolny bod T

na kratSom obluku AB kruZnice k a vedme nim taktiez doty¢nicu k danej kruznici. Tato dotyc¢nica pretne
usecky AP a BP v bodoch X a Y. Aky je obvod trojuolnika PXY?

Uloha 29. Na kocke vyznacime niekolko bodov: vietky vrcholy, stredy hran, stredy stien a stred kocky.
Kolko sme ich vyznacili? Kolko existuje priamok, ktoré prechddzaji prave dvoma vyznadenymi bodmi?

Uloha 30. V stvorci ABCD so stranou dlzky lem je vpisany Stvorec KLMN tak, ze K lezi na strane
AB, L na BC, M na CD a N na DA. Bod X lezi na tseCke AB, Y na KN a Z na DA tak, 7e AXYZ
je stvorec. Vyjadrite obsah Stvorca AXY Z ak viete, ze S je obsah stvorca K LM N.
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Uloha 31. Ako sa da rozdelif kruh na sedem obsahovo rovnakych ¢asti len pomocou pravitka a kruzidla?

Uloha 32. V trojuholniku ABC je taznica na stranu a kolma na faznicu na stranu b. Naviac sa Hanke
podarilo zistit, Zze a = 6 a b = 8. Ak je velkost strany c¢?

Uloha 33. Nad preponou DO pravouhlého trojuholnika DOM lezi zvonku §tvorec DINO. Uréte M1 ak
viete, ze [MD| =6 a [MO| = 8.

Uloha 34. Uréte pocet rieSeni rovnice

sin(rz) = ISOLO .

Uloha 35. Foto, Ruza a Feldo postupne hadzu mincou. Najprv hodi Foto, potom Riiza, nasleduje Feldo
a potom opif Foto a tak dalej, pokial prvému z nich padne hlava. Ten komu padla hlava vyhral. S akou
pravdepodobnostou vyhra Raza?



Uloha 36. Mame rovinu a v nej osem bodov, pricom ziadne tri z nich nelezia na jednej priamke. Kolko
najviac trojuholnikov s vrcholmi v tychto bodoch vieme vytvorit tak, Ze kazdé dva trojuholniky maja
spolo¢ny najviac jeden vrchol?

Uloha 37. Kubo a Palo chceli na stenu namalovaf tri kruhy s polomermi velkosti 1, ktorych stredy lezia vo
vrcholoch rovnostranného trojuholnika so stranou dizky 1. Vzniklo im sedem ¢asti a kazdi cheeli natrief
inou farbou. Ceny na natretie jednej Stvorcovej jednotky st znézornené na obrazku. Kolko bude stat ich
malba?
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Uloha 38. Vydislite sin 54° - sin 18°.

Uloha 39. Funkcia f(x) spliia f(3z) = 3f(z) pre vietky realne ¢isla = a f(z) = 1 — |z — 2| pre = z
intervalu [1, 3]. Najdite najmensie kladné ¢islo z, pre ktoré plati f(z) = f(2008).

Uloha 40. Kuzelny automat dokaze zaplatit ¢iastku n pomocou minci v hodnote od 1 po n. Kolkymi
sposobmi to vie urobit, ak mé vSetkych minci dostatok? Zéalezi ndm aj na poradi, v ktorom mince vypléca.

Uloha 41. Najdite najvicsie n také, ze 27((31924 — 1).

Uloha 42. Nech z je najviicsie dvojciferné prirodzené ¢slo, pre ktoré existuji celé ¢islo y a prvoéislo z a
plati pre ne
x? + 2y + 3zy = 522

Najdite cisla x, y a z.

Uloha 43. Vieme, Ze pre realne ¢isla a,b, ¢ plati a — 7b + 8¢ = 4 a 8a + 4b — ¢ = 7. Aké hodnoty moze
nadobtdat a? — b2 4 ¢2?

Uloha 44. Najdite prirodzené ¢&islo n pre ktoré plati

tan = + arctan - + arctan — + arctan — = ©
I n — I n— I n— I n——= —.
aCaB aca4 aca5 acan 4

Uloha 45. Uvazujme postupnosti pismen skladajiice sa len z A a B také, 7e kazdy maximalny sled po
sebe idicich pismen A mé parnu dizku a pismen B mé neparnu dizku. St to napriklad AABBB, AA,B,
BAAAABBB. Najdite poéet takychto slov dizky 14.

Uloha 46. V trojuholnikovej tabulke st v prvom riadku éisla 1,3, 5, ..., 99. Kazdy dalsi riadok mé o jedno
¢islo menej a jeho ¢leny st st¢tami ¢isel, ktoré st nad nim (teda druhy riadok je 4,8, . ..,196). Kolko ¢isel
z trojuholnika je delitelnych 677

Uloha 47. N4jdite pocet osmic nezapornych celych ¢isel (ay, az, as, as, b1, ba, bz, by) spliiajicich 0 < ap < k
pre k=1,2,3,4 a
ay +a2+a3+a4+2b1+3b2+4b3+5b4 = 19.



